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Resumen

En este trabajo se presentan resultados de una enseñanza por Recorridos 
de Estudio y de Investigación (REI) en la escuela secundaria, basada en la 
pedagogía de la investigación y del cuestionamiento del mundo, propuesta 
por Chevallard en la Teoría Antropológica de lo Didáctico (TAD). Se 
analizan protocolos para mostrar la actividad matemática del grupo de 
estudio. Se discuten algunos logros y se señalan ciertos obstáculos relativos 
a la implementación del REI y a la magnitud del cambio que es necesario 
realizar en la institución escuela secundaria.

Abstract

In this paper some results related to teaching based on pedagogy of research 
and world questioning using Paths of Study and Research (PSR) at secon-
dary school are presented. �e framework of the Anthropological �eory 
of Didactic (ATD) is used. Some protocols showing the mathematical 
activity of the study group are analyzed. Some achievements and obstacles 
related to the implementation of Paths of Study and Research (PSR) at 
secondary school are discussed, also, the challenges of the necessary changes 
in the secondary school are considered. 
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Introducción
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pedagogía 
de la investigación y del cuestionamiento del mundoG

Q0J'
¿Cómo operar con curvas cualesquiera si solo se dis-
pone de la representación grá�ca de las mismas y de 
la unidad en los ejes?
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Las funciones racionales

Q0J'¿Cómo operar 
con curvas cualesquiera, si solo se conoce su represen-
tación grá�ca y la unidad en los ejes?

%-$+/6-'-*2%-'+$0'5/05$0G'

R '6&5&'%-0#+2$"&'"-'2&"&'

:&0' %-6&%%/"&0'5-*6/&*$"&0' 6&5&'

Q0'E'+$0'
6#-02/&*-0'"-%/)$"$0' LQi 1≤i≤n' 0&;%-' +$0' 6#$+-0'

5-"/&'E'-*'+$'2&5$'"-'"-6/0/&*-0'F#-'6&*"#H-%&*'
$'#*$'0-6#-*6/$'Q1, Q2, Q3'E'$+'-*6#-*2%&'"-'+$0'

Q3

 ¿Cómo 
dividir dos funciones polinómicas, si solo se conoce su 
representación grá�ca y la unidad en los ejes?

 ¿Cómo se dividen si son:
: dos rectas?
: una parábola y una recta, y a la inversa?
: dos parábolas?
: funciones que tienen ceros distintos?
: funciones que tienen ceros iguales?

Figura 1. Posibles recorridos de investigación
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: ¿Qué produce la división geométrica de dos 
funciones polinómicas?

: ¿Qué produce la división algebraica de 
funciones polinómicas?

 ¿Qué características tiene “esto” que se obtiene 
al dividir dos funciones polinómicas:

Q3,3.1: desde un punto de vista geométrico?
Q3,3.2: desde un punto de vista algebraico?
Q3,3.3: desde un punto de vista funcional?

 ¿Qué características tiene la representación 
grá�ca:

.1: geométricamente?
Q3,3.2: algebraicamente?

: …

q
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ser la grá�ca más razonable para q? ¿Qué carac-
terísticas...?
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q

0/=*&0'E'+&0 puntos seguros'"-'q
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-+'6$0&'-*'F#-'-+'"/)/0&%'-0'6-%&G'!*2&*6-0D'0-'/"-*

de la grá�ca de q podrías justi�car? 

Figura 2. Gráficas correspondientes a las situaciones 1 y 2
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Análisis de datos y discusión

q, puntos seguros'E'%-$+/8$'
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posible representación algebraica resulta del cociente 
de funciones polinómicas?'
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¿Cuál es la 
expresión algebraica de q?D'¿es q una función?'

-02#"/$*2-0'"&5/*$*'+$'2C6*/6$'=-&5C2%/6$'E'+$'

q 

0-*2$6/&*-0'$+=-;%$/6$0'"-'+$0'6#%)$0'/*"/)/"#$+-0D'

Figura 4. Protocolo correspondiente a A8Figura 3. Protocolo correspondiente a A22

Figura 5. Protocolo correspondiente a A24
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Figura 6. Gráficas correspondientes a las situaciones 3 y 4.

Figura 7. Protocolo correspondiente a A9 Figura 8. Protocolo correspondiente a A54
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2$5;/C*'-*'-+'-02#"/&'"-'+$0'-6#$6/&*-0'-'/*-6#$
6/&*-0'%$6/&*$+-0G'

E'"-+'6#-02/&*$5/-*2&'"-+'5#*"&G'

Conclusiones 

"-'>,'F#-'0-'3$*'%--*6&*2%$"&D'6&5&'"-0"-'-+'

"-'q

Figura 9. Protocolos correspondientes a los alumnos A39 y 
A49 respectivamente.

Figura 10. Protocolo correspondiente a A10
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